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374 I1° LETTRE DE PASCAL
avoir d'assiettes différentes : cela est aisé & sup-
puter; ils peuvent en avoir 16, qui est le second
degré de 4, c'est-3-dire, le carré; car figurons-
nous qu'une des faces est marquée A, favorable
au premier joueur, et I'autre B, favorable au
second ; donc ces quatre dés peuvent s'asseoir
sur une de ces 16 assiettes, aaaa.... bbbb.
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Et parce qu’il manque deux par-
ties au premier joueur, toutes les
faces qui ont deux A le font ga-
gner; donc il en a 11 pour lui:
et parce qu’il manque trois parties
au second, toutes les faces o il y
a trois B peuvent le faire gagner
doncily en a 5;doncil faut qu'ils
partagent la somme, comme 11
a5,

Voild votre méthode quand il y
adeux joueurs. Sur quoi vous dites
que, il y en a davantage, il ne
sera pas difficile de faire les partis
par la méme méthode.

Sur cela, monsieur, j'ai & vous dire que ce
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parti pour deux joueurs, fondé sur les combi-
naisons, est trés-juste et trés-bon ; mais que s'il
y a plus de deux joueurs, il ne sera pas toujours
juste, et je vous dirai laraison de cette différence.
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Suivons la méme pointe pour trois joueurs ,
et posons qu’il manque une partie au premier,
qu’il en manque deux au second et deux au troi-
siéme. Pour faire le parti suivant la méme mé-
thode des combinaisons (*), il faut chercher
d’abord en combien de parties le jeu sera décidé,
comme nous avons fait quand il y avoit deux
joueurs, ce sera en trois. Car ils ne sauroient
jouer trois parties sans que la décision soit arri-
vée nécessairement.

11 faut voir maintenant combien trois parties
se combinent en trois joueurs; combien il y en a
de favorables 4 I'un , combien a I'autre, et com-
bien au dernier; et, suivant cette proportion ,
distribuer I'argent de méme qu'on a fait en I'hy-
potheése de deux joueurs.
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Pour voir combien il y a de combinaisons en
tout, cela est aisé : C'est la troisiéme puissance
de trois ; C'est-a-dire, son cube 27.

Car si on jette trois dés a la fois (puisqu'il
faut jouer trois parties ) qui aient chacun trois
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faces, puisqu'il y a trois joueurs, I'une marquée |
A favorable au premier, Pautre B pour le second,
Tautre C pour le troisiémes; il est manifeste que
ces trois dés jetés ensemble, peuvent s'asseoir
sur a7 assiettes différentes , savoir :
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= |on se tromperoit trop grossi

Or, il ne manque qu'une
partie au premier: donc toutes
les assiettes oitil y a un A sont
pour lui; doncil y en a 1.

1l manque deux parties au
second: donctoutes les assiettes
1y a deux B sont pour lui;
doncily enay.

1l manque deux parties au
troisiéme : dorc toutes les as-
siettes oit il y a deux C sont
pour lui; donc il y en a 7.

Si de la on concluoit qu'il
fuudroit donner & chacun sui-
vant la proportion de 19, 7, 7,

rement et je n'ai garde de croi
lque vous le fassiez ainsi : car il
uelques faces favorables au
|premier et au second tout en-
semble, comme ABB; car le
premier y trouve un A quil lui

lui manquen
et le troisiéme.

faut, et ic second deux BB qui
insi ACG est pour le premier
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DEUXIEME LETTRE
DE PASCAL A FERMAT (*).

Moxsizun,

Je ne pus vous ouvrir ma pensée entiére tou-
chant les partis de plusieurs joueurs, par l'or-
dinaire passé ; et méme j'ai quelque répugnance
4 le faire, de peur qu'en ceci, cette admirable
convenance qui étoit entre nous, et qui m’étoit
si chére, ne commence a se démentir; car je
crains que nous ne soyons de différents avis sur
ce sujet. Je veux vaus ouvrir toutes mes raisons,
et vous me ferez la grice de me redresser, si
jerre , ou de m’affermir, si j’ai bien rencontré.
Je vous le demande tout de bon et sincérement;
car je ne me tiendrai pour certain que quand
vous serez de mon cOté.
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Quand il n’y a que deux joueurs, votre mé-
thode, qui procéde par les combinaisons , est
trés-stire ; mais quand il y en a trois, je crois
avoir démonstration qu'elle est mal juste, si ce
n'est que vous y procédiez de quelque autre
maniére que je n’entends pas. Mais la méthode
que je vous ai ouverte, et dont je me sers par-
tout, est commune 2 toutes les conditions ima-

(*) Tirée du Recueil des OEuvres de Fermat.
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A FERMAT. 373
ginables de toutes sortes de partis , au lieu que
celle des combinaisons ( dont je ne me sers
qu'aux rencontres particuliéres ol elle est plus
courte que la générale ) n'est bonne qu'en ces
seules occasions, et non pas aux autres.

Je suis str que je me donnerai a entendre;
mais il me faudra un peu de discours, et &
vous un peu de patience.

Voici comment vous procédez, quand il y a
deux joueurs. Si deux joueurs jouant en plu-
sieurs parties, se trouvent en cet état qu'il
manque deux parties au premier et trois au
second , pour trouver le parti, il faut (dites-
vous ) voir en combien de parties le jeu sera
décidé absolument.
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11 est aisé de supputer que ce sera en quatre
parties; d'oit vous concluez qu'il faut voir com-
bien quatfe parties se combinent entre deux
joueurs , et voir combien il y a de combinai-
sons pour faire gagner le premier , et combien
pour le second, et partager I'argent suivant cette
proportion. Yeusse eu peine & entendre ce dis-
cours-la, si je ne Ieusse su de moi-méme au-
paravant ; aussi vous laviez écrit dans cette
pensée. Donc pour voir combien quatre par-
ties se combinent entre deux joueurs, il faut
imaginer qu'ils jouent avec un dé a deux faces
( puisqu'ils ne sont que deux joueurs),comme
a croix et pile, et qu'ils jettent quatre de ces
dés ( parce qu'ils jouent en quatre parties); et
maintenant il faut voir combien ces dés peuvent





